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ज्यामितीय तर्क  मौड्यूल

ज्यामितीय तर्क  मौड्यूल (भाग I और II) को कक्षा 8 और 9 के छात्रों में तर्क  करने की क्षमता के विकास के लिये बनाया गया ह।ै 
इन मौड्यूलों में कुल 5 इकाइयां हैं जो कि आकृतियों के गुणधर्मों के आधार पर द्विविमीय आकृतियों की समझ, विश्लेषण करने 
की क्षमता, आत्मविश्वास के साथ चर्चा, तर्क - वितर्क  करने में छात्रों की सहायता करगेा। यह मौड्यूल विभिन्न चतुर्भुजों के गुणों के 
आधार पर उनकी परिभाषाएं बनाने में भी छात्रों की मदद करगेा। ज्यामितीय तर्क  भाग I से आगे बढ़ते हुए भाग II में छात्र, विशिष्ट 
चतुर्भुजों के मध्य सम्बन्धों को और गणित में सिद्ध करने की आवश्यकता को समझ पाएंगे। मौड्यूल में पुलिसक्वाड नामक डिजिटल 
खेल को इस प्रकार बनाया गया ह ैकि खेलते हुए छात्र आकृतियों के गुणधर्मों के बार ेमें गहराई से सोच सकें गे। लोगो टर्टल और 
जियोजेब्रा मुफ्त, मुक्त श्रोत सॉफ्टवेयर हैं जो छात्रों को कई अवधारणाओ,ं गुणों और प्रमेयों की जाँच के लिये विज़ुअल (दृश्य) 
अनुभव प्रदान करते हैं।

मौड्यूल में डिजिटल और हैंड्स- ऑन (प्रायोगिक) दोनों प्रकार की गतिविधियाँ हैं और निर्माणात्मक मूल्यांकन इस कोर्स का अभिन्न 
अंग ह।ै डिजिटल प्लेटफार्म पर हर मौड्यूल की शुरुआत और अन्त में पूर्व मूल्यांकन और पाठोपरान्त मूल्यांकन हैं। इस कोर्स को 
वर्तमान राज्य और एन.सी.ई.आर.टी. पाठ्यक्रमों के अनुरूप तैयार किया गया ह ैऔर गतिविधियाँ छात्रों की सोच और तर्क  क्षमताओ ं
के विकास पर कें द्रित हैं। गणित मॉड्यूल सर्वर आधारित मॉडल का उपयोग करते हुए विद्यालयों के कंप्यूटर प्रयोगशालाओ ंमें 
स्थापित किया जाएगा।

इस पुस्तिका का उपयोग कैसे कर?े

इस पुस्तिका में मॉड्यूल की कुछ गतिविधियां हैं जो हैंड्स-ऑन (कक्षा चर्चाओ ंपर आधारित) हैं और इनका उपयोग क्लिक्स 
प्लेटफार्म पर उपस्थित अन्य सामग्रियों के साथ करें। इन हैंड्स-ऑन गतिविधियों और कार्यपत्रकों की मदद से ज्यामितीय आकृतियों 
की समझ को समेकित करने में मदद मिलेगी और इनका प्रयोग डिजिटल गतिविधियों के साथ एक उचित अनुक्रम में किया जाना 
चाहिए। छात्र इस कार्यपुस्तिका में दिए गए स्थान में या उनके नोटबुक में समस्याएं हल कर सकते हैं और अपने शिक्षकों और 
साथियों के साथ उस पर चर्चा कर सकते हैं।

क्लिक्स प्लेटफ़ॉर्म एक डिजिटल प्लेटफ़ॉर्म ह ैजो डिजिटल और कार्यपुस्तिका दोनों में मौजूद विषयवस्तु का उपयोग करता ह।ै 
प्लेटफार्म में नोटबुक, चर्चा और गैलरी जैसी सुविधाएं हैं, जहां छात्र क्रमशः प्रतिक्रियाएं, टिप्पणियां दे सकते हैं और अपना काम 
अपलोड कर सकते हैं।

मौड्यूल विवरण 
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इकाई 1: आकृित की अवधारणा

अपने समूह में काम करें। आपको कुछ (इस्तेमाल की जा चुकी) मािचस की तीिलयों और साइिकल वॉल्व ट्यूबों की ज़रूरत पड़ेगी।

पाठ 1.1: आकृित क्या है

गतिविधि  1 – मािचस की तीिलयों से आकृितयाँ बनाना

कार्य 1:  मािचस की तीिलयों और वॉल्व ट्यूबों का उपयोग करके एक त्रिभुज, एक वर्ग और एक पंचभुज बनाएँ।

कार्य 2: वर्ग के साथ (तािलका में उल्लिखित) ये क्रियाएं करें। अपने समूह में चर्चा करें और देखें िक ऐसा करने से आकृित 
बदलती ह ैया नहीं।

क्रिया क्या इससे आकृित 
बदलती है?

आपको ऐसा क्यों लगता 
है?

1 आकृित को फ़र्श/डेस्क पर सरकाना

2 आकृित को फ़र्श/डेस्क पर घुमाना

3 आकृित को फ़र्श/डेस्क पर पलटना

4 आकृित के आमने-सामने के शीर्षों को दबाना

कार्य 3: पंचकोण के आमने-सामने के शीर्षों को दबाकर देखें। क्या उसकी आकृित बदलती ह?ै अब यही क्रिया त्रिभुज के साथ 
करें। क्या उसकी आकृित बदलती ह?ै

 िवस्तािरत कार्य 1:  पंचभुज को िवकत करके/मरोड़कर, िजतनी हो सके अलग-अलग आकृितयाँ बनाने का प्रयास करें (जोड़ों को 
तोड़े या खोले िबना)। ख़ासतौर पर, ये बनाने का प्रयास करें
•	 एक त्रिभुज, िजसकी िसर्फ  दो भुजाएँ बराबर हों
•	 चार भुजाओ ंवाला बहुभुज
•	 िसतार ेकी आकृित

िवस्तािरत कार्य 2: एक ऐसा त्रिभुज बनाने का प्रयास करें, िजसकी तीनों भुजाओ ंकी लंबाई अलग-अलग हो। इस कार्य के िलए 
कम-से-कम िकतनी मािचस की तीिलयों की ज़रूरत पड़ेगी?
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इकाई 2: आकृितयों का िवश्लेषण और वर्णन

पाठ 2.1: आकृितयों का िवश्लेषण

गतिविधि  1 – आकृितयों को छाँटना

निम्नलिखित कार्यों को अकेले पूरा करें और िफर इसकी चर्चा अपने समूह के साथ करें।

कार्य 2:  नीचे िदए गए प्रत्येक सेट में मौजूद दो आकृितयों का अवलोकन करें। उन दोनों में नज़र आने वाली ज़्यादा-से-ज़्यादा 
समानताएँ या असामनताएँ िलखें। पहले सेट के िलए एक उदाहरण िदया गया ह।ै

समूह समानता असमानता

1) दोनों में िसर्फ़  4 भुजाएँ हैं
2) दोनों में दो जोड़ी समानांतर 
भुजाएँ हैं

1) पहली आकृित में 4 सम 
कोण हैं जबिक दूसरी
आकृित  में नहीं हैं।

कार्य 1: इनमें से प्रत्येक आकृित के बार ेमें (या उसके गुणों के बार ेमें) 1 से 2 पंक्तिया िलखें।

इस पाठ में, छात्र प्लेटफार्म पर “पुलिसक्वाड” – मिशन 1 डिजिटल खेल खेलते हैं। खेल का यह मिशन गुणधर्म 
आधारित तर्क  वाले कार्यों की मदद से छात्रों की आकृतियों की समझ को विकसित करता ह|ै
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कार्य 3:  नीचे दी गई आकृितयों के संग्रह पर नज़र डालें। उनके गुणों के आधार पर, िजतने हो सकें , उतने अलग-अलग तरीकों से 
छाँटकर दो-दो समूहों में रखें। तािलका में एक उदाहरण िदया गया ह।ै

गुण इन आकृितयों में हैं इन आकृितयों में नहीं हैं

इसमें सिर्फ़  4 सरल भुजाएँ हैं 2, 4, 5, 6, 7, 8, 1, 3, 9, 10

अतिरिक्त कार्य 1: 3 ऐसी अलग-अलग आकृितयाँ बनाएँ, िजनके गुण इस प्रकार हों ‘सभी भुजाएँ बराबर’। आपने जो आकृितयाँ 
बनाई हैं, उनमें समानता नज़र आने का एक कारण यह भी ह ैिक उनकी ‘सभी भुजाएँ बराबर’ हैं।  उनके बीच एक अंतर कौन-सा 
ह?ै

अतिरिक्त कार्य 2:  एक ऐसी आकृित बनाएँ, िजसमें ये दोनों गुण हों:
	 i)	क वल 5 भुजाएँ
	 ii)	क वल 2 सम कोण

अतिरिक्त कार्य 3:  एक ऐसी आकृित बनाएँ, िजसमें ये सभी गुण हों:
	 i)	  केवल 4 भुजाएँ
	 ii)	क वल 2 सम कोण
	 iii)	क वल 1 जोड़ी समानांतर भुजाएँ

गतिविधि 2: पुलिसक्वाड  मिशन 1

कृपया CLIx प्लेटफार्म पर इस गतिविधि  को देखे।

कृपया CLIx प्लेटफार्म पर इस पाठ को देखे।

इस पाठ में, छात्र “पुलिसक्वाड” – मिशन 2 खेलते हैं जिसमें विवरण आधारित कार्यों की सहायता से आकृतियों की गुणधर्म 
आधारित समझ को पुख्ता करने में छात्रों को मदद मिलती ह|ै यह मिशन रणनीतिक सोच को भी विकसित करता ह|ै

पाठ 2.2: आकृितयों का वर्णन 
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इकाई 3: आकृितयों का वर्गीकरण और परिभाषा

पाठ 3.2: आकृितयों की परिभाषा

गतिविधि  1 – चतुर्भुज क्या होता है?

निम्नलिखित कार्य व्यक्तिगत रूप से करें और िफर अपने समूह से इस पर चर्चा करें।

कार्य 1: आकृितयों के समूह पर नज़र डालें और उन्हें उनके गुणों के आधार पर दो समूहों में छाँटें– ‘चतुर्भुज ह’ै और ‘चतुर्भुज नहीं ह’ै।

अब, नीचे दी गई तािलका भरें।

ये चतुर्भुज हैं ये चतुर्भुज नहीं हैं

प्रत्येक आकृित के िलए, इस पर चर्चा करें िक आपके िवचार से वह चतुर्भुज ह ैया नहीं। अब निम्नलिखित को पूरा करें:
मेर ेिवचार से एक चतुर्भुज

पाठ 3.1: आकृितयों का वर्गीकरण

कृपया CLIx प्लेटफार्म पर इस पाठ को देखे।

इस पाठ में, छात्र “पुलिसक्वाड” – मिशन 3 खेलते हैं। यह मिशन छत्रों को गुणधर्म आधारित वर्गीकरण, तर्क  और 
अनौपचारिक निगमन कार्यों का अनुभव प्रदान करता ह।ै
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पाठ 3.3: विशिष्ट चतुर्भुजों की परिभाषा

गतिविधि  2 – वििशष्ट चतुर्भुजों का अन्वेषण

निम्नलिखित कार्य व्यक्तिगत  रूप से करें और िफर अपने समूह से इस पर चर्चा करें।

कार्य 1: आकृितयों के समूह पर नज़र डालें और उन्हें ‘समांतर चतुर्भुज ह’ै और ‘समांतर चतुर्भुज नहीं’ के रूप में छाँटें। तािलका 
भरें।

ये समांतर चतुर्भुज हैं ये समांतर चतुर्भुज नहीं हैं

जो आकृितयाँ समांतर चतुर्भुज नहीं हैं, उनके संबंध में यह समझाएँ िक वे समांतर चतुर्भुज क्यों नहीं हैं?

मेर ेिवचार से एक समांतर चतुर्भुज

गतिविधि 1: आयतों का निर्माण

कृपया CLIx प्लेटफार्म पर इस गतिविधि को देखे।

इस पाठ में, छात्र “टर्टल लोगो” के इस्तेमाल से विशिष्ट चतुर्भुजों की रचना, उनकी पहचान और परिभाषित करते हैं|
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कार्य 2: आकृितयों के समूह पर नज़र डालें और उन्हें ‘आयत ह’ै और ‘आयत नहीं’ के रूप में छाँटें। तािलका भरें।

ये  आयत हैं ये आयत नहीं हैं

इसके आधार पर आयत की परिभाषा िलखें।

मेर ेिवचार से एक आयत
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कार्य 3: आकृितयों के समूह पर नज़र डालें और उन्हें ‘समचतुर्भुज ह’ै और ‘समचतुर्भुज नहीं’के रूप में छाँटें।

अब तािलका भरें।

ये समचतुर्भुज हैं ये समचतुर्भुज नहीं हैं

इसके आधार पर समचतुर्भुज की परिभाषा िलखें।

मेर ेिवचार से एक समचतुर्भुज
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कार्य 4: आकृितयों के समूह पर नज़र डालें और उन्हें ‘वर्ग ह’ै और ‘वर्ग नहीं’ के रूप में छाँटें।

ये वर्ग हैं ये वर्ग नहीं हैं

इसके आधार पर, वर्ग की परिभाषा िलखें।

मेर ेिवचार से एक वर्ग

पाठ 3.4 : विशिष्ट चतुर्भुजों के  गुण

गतिविधि  1– गुणों की सूिचयाँ बनाना

निम्नलिखित कार्य व्यक्तिगत रूप से करें और िफर अपने समूह से इस पर चर्चा करें।

कार्य 1 a: यहाँ समांतर चतुर्भुज के कुछ उदाहरण िदए गए हैं।डॉट पेपर पर समांतर चतुर्भुज के दो और उदाहरण बनाईये। (ध्यान 
रह ेिक आपके समांतर चतुर्भुज पहले से िदए गए समांतर चतुर्भुजों से अलग हों!)
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b. यह बताईये िक ये समांतर चतुर्भुज एक-दूसर ेसे िकस तरह अलग हैं?

कार्य 2: कार्य 1 में िदए समांतर चतुर्भुजों पर नज़र डालें और उन सभी गुणों की एक सूची बनाईये, िजनके बार ेमें आप जानते 
हैं।ध्यान रह ेिक ये गुण सभी उदाहरणों के िलए एक समान होने चािहए.

भुजा के  गुण कोण के  गुण विकर्ण के  गुण

समांतर चतुर्भुज के  गुण

कार्य 3 a: यहाँ आयतों के कुछ उदाहरण िदए गए हैं।डॉट पेपर पर आयत के दो और उदाहरण बनाईये। (ध्यान रह ेिक आपके 
आयत पहले से िदए गए आयतों से अलग हो।)

b. यह बताएँ िक ये आयत एक-दूसर ेसे िकस तरह अलग हैं।
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कार्य 4: कार्य 3 में िदए आयतों पर नज़र डालें और उन सभी गुणों की एक सूची बनाएँ, िजनके बार ेमें आप जानते हैं।ध्यान रह े
िक ये गुण सभी उदाहरणों के िलए एक समान होने चािहए!

भुजा के  गुण कोण के  गुण विकर्ण के  गुण

आयत के  गुण

कार्य 5 a: यहाँ समचतुर्भुजों के कुछ उदाहरण िदए गए हैं। डॉट पेपर पर समचतुर्भुज के दो और उदाहरण बनाइये। (ध्यान रह ेिक 
आपके समचतुर्भुज पहले से िदए गए समचतुर्भुजों से अलग हों!)

b. यह बताएँ िक ये समचतुर्भुज एक-दूसर ेसे िकस तरह अलग हैं?



11

कार्य 6: कार्य 5 में िदए समचतुर्भुज पर नज़र डालें और उन सभी गुणों की एक सूची बनाएँ, िजनके बार ेमें आप जानते हैं।ध्यान 
रह ेिक ये गुण सभी उदाहरणों के िलए एक समान होने चािहए!

भुजा के  गुण कोण के  गुण विकर्ण के  गुण

समचतुर्भुज के  गुण

कार्य 7 a: यहाँ वर्गों के कुछ उदाहरण िदए गए हैं।डॉट पेपर पर वर्ग के दो और उदाहरण बनाइये (ध्यान रह ेिक आपके वर्ग पहले 
से िदए गए वर्गों से अलग हों!)

b. यह बताएँ िक ये वर्ग एक-दूसर ेसे िकस तरह अलग हैं?
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कार्य 8: कार्य 7 में िदए वर्गों पर नज़र डालें और उन सभी गुणों की एक सूची बनाएँ, िजनके बार ेमें आप जानते हैं।ध्यान रह ेिक ये 
गुण सभी उदाहरणों के िलए एक समान होने चािहए!

भुजा के  गुण कोण के  गुण िवकर्ण के  गुण

वर्ग के  गुण



ज्यािमतीय तर्क  
भाग II 
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इकाई 1: गुण-आधािरत तर्क -क्षमता

पाठ 1.1: विशिष्ट  चतुर्भुजों का आपसी संबंध

गतिविधि  2– गुणों की तािलका बनाना

निम्नलिखित कार्य व्यक्तिगत रूप से करें और िफर इस पर अपने समूह के साथ चर्चा करें।

कार्य 1: नीचे दी गई गुणों की तािलका पढ़ें। यिद िकसी आकृित में दिया गया गुण ह,ै तो खाने में सही  (     ) का िनशान लगाएँ। 
यिद वह गुण नहीं ह,ै तो खाना खाली छोड़ दें। 
पहली पंक्ति  आपके िलए हल की गई ह।ै

गुण वर्ग आयत समांतर चतुर्भुज समचतुर्भुज

1 एक बंद आकृित, जो केवल 4 
रखेाओ ंसे िमलकर बनी है

2 सम्मुख भुजाओ ंकी लंबाई 
बराबर है

3 सम्मुख भुझाएँ समानांतर है

4 सम्मुख कोण समान हैं

5 िवकर्ण एक-दूसर ेको 
समद्िवभािजत करते हैं

6 सभी कोण समकोण हैं/बराबर हैं

7
आसन्न कोण बराबर हैं

8
िवकर्णों की लंबाई बराबर है

9
आसन्न भुजाओ ंकी लंबाई 
बराबर है

10 सभी 4 भुजाओ ंकी लंबाई 
बराबर है

11 िवकर्ण एक-दूसर ेके लम्बवत हैं

गतिविधि 1: पोलीस स्क्वाड मिशन 4

कृपया CLIx प्लेटफार्म पर इस गतिविधि को देखे।

इस पाठ में, छात्र “पुलिसक्वाड” – मिशन 4 खेलते हैं| इस मिशन का उद्देश्य समान्तर चतुर्भुज, समचतुर्भुज, आयत और 
वर्ग समुच्चयों में पदानुक्रमिक सम्बन्धों पर चर्चा की शुरुआत करना ह|ै
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पाठ 1.2: संबंधों का िनरूपण

गतिविधि  1– संबंधों का िनरूपण 1

निम्नलिखित  कार्य व्यक्तिगत रूप से करें और िफर इस पर अपने समूह के साथ चर्चा करें।

कार्य 1: नीचे दी गई प्रत्येक आकृित से संबंिधत संख्याओ ंको िदए गए वेन आरखे में उपयुक्त स्थान पर िलखे। कुछ को आपके 
िलए पूरा करके िदखाया गया ह

कार्य 2: नीचे दी गई प्रत्येक आकृित से संबंिधत संख्याओ ंको िदए गए वेन आरखे में उपयुक्त स्थान पर िलखें

ठीक चार भुजाएँ                           सभी कोण बराबर

कम से कम एक वक्र भुजा कम से कम एक सीधी भुजा 
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कार्य 3: नीचे दी गई प्रत्येक आकृित से संबंिधत संख्याओ ंको िदए गए वेन आरखे में उपयुक्त स्थान पर िलखें

कम-से-कम एक अधिक कोण                            कोई अधिक कोण नहीं

कार्य 4: नीचे दी गई प्रत्येक आकृित से संबंिधत संख्या को िदए गए वेन आरखे में उपयुक्त स्थान पर िलखें

केवल चार भुजाएँ

कम से कम चार भुजाएँ
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कार्य 5-8 के िलए, तीन प्रकार के वेन आरखेों, यानी प्रकार 1, प्रकार 2 या प्रकार 3 पर िवचार करें।

प्रकार 3

कार्य 5: आकृितयों के दो समूहों पर िवचार करें:
•	 समूह 1: कम-से-कम 4 सीधी भुजाएँ हैं
•	 समूह 2: 4 से कम सीधी भुजाएँ

a.	इनमें से िकस प्रकार का वेन (प्रकार 1, 2 या 3) आकृितयों के िकसी समूह को इन दो गुणों के आधार पर वर्गीकत करने 
के िलए सबसे उपयुक्त होगा? अपने चुनाव का कारण स्पष्ट करें। उसे नीचे िदए गए स्थान में बनाएँ।
b.	अब इन आकृितयों को आपके द्वारा चयनित  वेन आरखे में वर्गीकत करें (प्रत्येक स्थान में संख्याएँ िलखें। इनमें से कुछ 
को आपके िलए पूरा करके िदखाया गया ह।ै)

(यह कार्य आपको उदाहरण देने के िलए पूरा िकया गया ह)ै

2, 3, 5, 6 1, 4

कम-से-कम चार सीधी भुजाएँ             सीधी भुजाओ ंकी संख्या चार से कम है

प्रकार 1 	 प्रकार 2
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कार्य 2: आकृितयों के दो समूहों पर िवचार करें:

•	 समूह 1: सभी भुजाएँ बराबर हैं
•	 समूह 2: कम-से-कम 1 समकोण है

a.	इनमें से िकस प्रकार का वेन (प्रकार 1, 2 या 3) आकृितयों के किसी समूह को इन दो गुणों के आधार पर वर्गीकत करने 
के िलए सबसे उपयुक्त होगा? अपने चुनाव का कारण स्पष्ट करें। उसे नीचे िदए गए स्थान में बनाएँ
b.	अब इन आकृितयों को आपके द्वारा चयनित  वेन आरखे में वर्गीकत करें (प्रत्येक स्थान में संख्याएँ िलखें। इनमें से कुछ 
को आपके िलए पूरा करके िदखाया गया ह।ै)

कार्य 7: आकृितयों के दो समूहों पर िवचार करें:

•	 समूह 1: सम्मुख भुजाओ ंका कम-से-कम एक जोड़ा समानांतर है
•	 समूह 2: कोई भी दो भुजाएँ समानान्तर नहीं है

a.	इनमें से िकस प्रकार का वेन (प्रकार 1, 2 या 3) आकृितयों के िकसी समूह को इन दो गुणों के आधार पर वर्गीकत करने 
के िलए सबसे उपयुक्त होगा? अपने चुनाव का कारण स्पष्ट करें। उसे नीचे िदए गए स्थान में बनाएँ।
b.	अब इन आकृितयों को आपके द्वारा चयनित  वेन आरखे में वर्गीकत करें (प्रत्येक स्थान में संख्याएँ िलखें। इनमें से कुछ 
को आपके िलए पूरा करके िदखाया गया ह।ै)

कार्य 8: गुणों के इस समूह पर िवचार करें 
•	 कम-से-कम 3 सीधी भुजाएँ
•	 केवल 4 सीधी भुजाए

ँ
a.	इनमें से िकस प्रकार का वेन (प्रकार 1, 2 या 3) आकृितयों के िकसी समूह को इन दो गुणों के आधार पर वर्गीकत करने 
के िलए सबसे उपयुक्त होगा? अपने चुनाव का कारण स्पष्ट करें। उसे नीचे िदए गए स्थान में बनाएँ।
b.	अब इन आकृतियों को आपके द्वारा चयनित वेन आरखे में वर्गीकत करें (प्रत्येक स्थान में संख्याएँ िलखें। इनमें से कुछ 
को आपके िलए पूरा करके िदखाया गया ह।ै)
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गतिविधि  2- संबंधों का िनरूपण 2

कार्य 1: िदए गये वेन आरखेों में से कौन समांतर चतुर्भुजों और चतुर्भुजों का सही िनरूपण ह ैऔर क्यों? (वे आपस में कैसे संबंिधत 
हैं इसका पता लगाने के िलए हो सकता ह ैआप चतुर्भुजों और समांतर चतुर्भुजों की  परिभाषा  और उनके गुणों का उपयोग कर 
सकते हैं।)

कार्य 2: िदए गए वेन आरखेों में से कौन समांतर चतुर्भुजों और आयतों का सही िनरूपण ह ैऔर क्यों? (वे आपस में कैसे संबंिधत हैं 
इसका पता लगाने के िलए हो सकता ह ैआप समांतर चतुर्भुजों और आयतों की  परिभाषा  और उनके गुणों का उपयोग कर सकते 
हैं।)

समांतर चतुर्भुज

समांतर चतुर्भुज

चतुर्भुज

A

समांतर चतुर्भुज                   चतुर्भुज

B

समांतर चतुर्भुज           चतुर्भुज

C D

चतुर्भुज
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A

समांतर चतुर्भुज                   आयत

B

समांतर चतुर्भुज           आयत

C D

समांतर चतुर्भुज

आयत
समांतर चतुर्भुज

आयत

कार्य 3: कार्य 2 के आधार पर बताएँ िक इनमें से कौन-सा कथन सही ह ैऔर क्यों?
a) सभी समांतर चतुर्भुज आयत होते हैं
b) सभी आयत समांतर चतुर्भुज होते हैं
c) कुछ आयत समांतर चतुर्भुज होते हैं (और कुछ नहीं)।
d) कोई भी समांतर चतुर्भुज आयत नहीं होता

कार्य 4: िदए गए वेन आरखेों में से कौन आयतों और वर्गों का सही िनरूपण ह ैऔर क्यों? (वे आपस में कैसे संबंधित हैं इसका 
पता लगाने के िलए हो सकता ह ैआप चतुर्भुजों और समांतर चतुर्भुजों की  परिभाषा  और उनके गुणों का उपयोग कर सकते हैं।)

A

आयत                       वर्ग

B

आयत             वर्ग

C D

आयत

वर्ग
आयत

वर्ग
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कार्य 5: दिए गए वेन आरखेों में से कौन समांतर चतुर्भुजों और समचतुर्भुजों का सही निरूपण ह ैऔर क्यों? (वे आपस में कैसे 
संबंधित हैं इसका पता लगाने के लिए हो सकता ह ैआप समांतर चतुर्भुजों और समचतुर्भुजों की परिभाषा और उनके गुणों का 
उपयोग कर सकते हैं।)

A B

C D

कार्य 6: कार्य 4 के आधार पर, इनमें से कौन-सा कथन सही ह?ै
a.	सभी समांतर चतुर्भुज समचतुर्भुज होते हैं
b.	सभी समचतुर्भुज समांतर चतुर्भुज होते हैं
c.	 कुछ समचतुर्भुज समांतर चतुर्भुज होते हैं (और कुछ नहीं) ।
d.	कोई भी समांतर चतुर्भुज समचतुर्भुज नहीं होता।

समांतर चतुर्भुज समचतुर्भुज समांतर चतुर्भुज 

समांतर चतुर्भुज 

समांतर चतुर्भुज 

समचतुर्भुज 

समचतुर्भुज 

समचतुर्भुज 
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कार्य 7: िदए गए वेन आरखेों में से कौन समचतुर्भुजों और वर्गों का सही िनरूपण ह ैऔर क्यों? (वे आपस में कैसे संबंधित हैं 
इसका पता लगाने के िलए हो सकता ह ैआप समचतुर्भुजों और वर्गों की  परिभाषा  और उनके गुणों का उपयोग कर सकते हैं।)

A

समचतुर्भुज                       वर्ग

B

समचतुर्भुज             वर्ग

C D

वर्ग

समचतुर्भुज
वर्ग

समचतुर्भुज

इसके आधार पर वाक्य को पूरा करने वाला सही शब्द चुनें।
	 i) ____________ समचतुर्भुज वर्ग होते हैं. (सभी/ कुछ/ कोई भी नहीं)
	 ii) _____________ वर्ग समचतुर्भुज होते हैं (सभी/ कुछ/ कोई भी नहीं)

कार्य 8:  िदए गए वेन आरखेों में से कौन आयतों और समचतुर्भुजों का सही िनरूपण ह ैऔर क्यों? (वे आपस में कैसे संबंिधत हैं 
इसका पता लगाने के िलए हो सकता ह ैआप समांतर चतुर्भुजों और समचतुर्भुजों की  परिभाषा  और उनके गुणों का उपयोग कर 
सकते हैं।)

A B

C D

समचतुर्भुज 

समचतुर्भुज 

समचतुर्भुज 

समचतुर्भुज आयत आयत 

आयत 

आयत 
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कार्य 9: उपर्युक्त कार्यों में चुने गए वेन आरखेों का उपयोग करते हुए, चतुर्भुजों, समांतर चतुर्भुजों, समचतुर्भुजों, आयतों और वर्गों 
को एक ही आरखे में निरूपित करें। आयत का उपयोग करके चतुर्भुजों को दर्शायें करें और शेष चतुर्भुजों को दर्शाने करने के िलए 
उपयुक्त वृत्तों का उपयोग करें।

पाठ 1.3:  परिभाषाओ ंपर चर्चा

कृपया CLIx प्लेटफार्म पर इस पाठ को देखे।

इस पाठ में, छात्र विभिन्न चतुर्भुजों की परिभाषाओ ंपर चर्चा करेंगे और वेन आरखे के उपयोग से विभिन्न चतुर्भुजों के बीच के संबंधों 
को दर्शायेंगे।
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इकाई 2 : प्रमाणों की जरूरत  को समझना

 पाठ 2.1: मध्य िबन्दुओ ंकी पड़ताल

गतिविधि  1– मध्य िबन्दुओ ंकी पड़ताल 

नीचे िदए गए कार्य पर पहले व्यक्तिगत  रूप से काम करें और िफर अपने समूह के साथ उस पर चर्चा करें।

कार्य 1: नीचे िदए गए डॉट पेपर (िबन्दुओ ंवाला कागज) पर, अलग-अलग वर्ग बनाएं। इनमें से प्रत्येक वर्ग की भुजाओ ंके मध्य 
िबन्दुओ ंको िमलाएं (क्रम में) और नए चतुर्भुज बनाएं। यहाँ पहला वर्ग और चतुर्भुज उदाहरण स्वरूप िदखाया गया ह।ै

बनाए गए हर एक चतुर्भुज का अवलोकन करें, और नीचे िदए गए कथनों को पूरा करें :
िकसी वर्ग की भुजाओ ंके मध्य िबन्दुओ ंको िमलाने से बनने वाला चतुर्भुज ___________________________ होता ह।ै

कार्य 2: अगर आप इसी तरीके से िकसी आयत की भुजाओ ंके मध्य िबन्दुओ ंको िमलाते हैं तो आपको क्या लगता ह ैिक 
आपको कौन सी आकृित प्राप्त होगी? इस बार ेमें सोचें, और अपने अनुमान को यहाँ िलखें : 
िकसी ___________________________ की भुजाओ ंके मध्य िबन्दुओ ंको िमलाने से बनने वाला चतुर्भुज एक 
___________________________ होता ह।ै
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कार्य 3: अब नीचे िदए गए डॉट पेपर पर अलग-अलग आयत बनाकर, और उनकी भुजाओ ंके मध्य िबन्दुओ ंको िमलाकर अपने 
अनुमान की जाँच करें।

कार्य 4: कार्य 3 के आधार पर क्या आपका अनुमान सही सािबत होता ह?ै यिद नहीं, तो िफर आप उसमें क्या सुधार करेंगे?

कार्य 5: अब अन्य िवशेष चतुर्भुजों – सम चतुर्भुज और समानान्तर चतुर्भुज – के बार ेमें इसी प्रकार के अनुमान लगाएं और िफर 
उनकी जाँच करें। अपने अनुमानों को नीचे िदए गए स्थान में िलखें, और िफर डॉट ग्रिड (िबन्दुओ ंके जाल) का प्रयोग करते हुए 
उनकी जाँच करें।

अनुमान 1

अनुमान 2
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कार्य 6: िपछले 5 कार्यों के अपने अनुभवों से सीखते-समझते हुए अनुमान लगाएं िक िकसी भी चतुर्भुज की भुजाओ ंके मध्य िबन्दुओ ं
को िमलाने से बनने वाली आकित कैसी होगी।

विचार करने की बातें : 
क्या यह अनुमान सभी चतुर्भुजों के लिए सही होगा? आपको कैसे पता? अपने तर्क  को यहाँ समझाएं। अगर जरूरत  हो तो नीचे 
दी गई डॉट ग्रिड का प्रयोग करें।
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अतिरिक्त कार्य 1: यिद संभव हो, तो ऐसा चतुर्भुज बनाएं िजसकी भुजाओ ंके मध्य िबन्दुओ ंको क्रम में िमलाने से बनने वाली 
आकृित समानान्तर चतुर्भुज नहीं हो। अगर ऐसा करना संभव नहीं ह,ै तो समझाएं िक क्यों संभव नहीं ह।ै

पाठ 2.2: कोणों के  योग का गुणधर्म

गतिविधि 1– चतुर्भुजों के  कोणों के  योग का गुणधर्म 

नीचे िदए गए कार्य पर पहले व्यक्तिगत रूप से कार्य करें और िफर अपने समूह के साथ उस पर चर्चा करें।

कार्य 1: एक चतुर्भुज ABCD बनाएं और उसके अंततः कोणों को मापें। उन्हें नीचे दी गई तािलका में भरें।

सभी (अंततः) 
कोणों का योग

कार्य 2: अपने चतुर्भुज की तुलना आपकी कक्षा के अन्य िवद्यार्िथयों के चतुर्भुजों के साथ करें।
	 i)	 क्या वे सभी एक से िदखाई देते हैं?
	 ii)	 क्या आप सभी चतुर्भुजों में कोई खास पैटर्न/ िनयिमतता देखते हैं? अपने अवलोकन को अनुमान के रूप में 
िलखें :

कार्य 3: कार्य 2 में देखी गई व्यवस्था (पैटर्न) को ध्यान में रखें।
	 i)	 क्या आप समझते हैं िक यह पैटर्न सभी चतुर्भुजों में ह?ै 
	 ii)	 क्यों अथवा क्यों नहीं?

इस पाठ में, “जियोजेब्रा” ऐप्लीकशन के इस्तेमाल से छात्र चतुर्भुजों और अन्य बहुभुजों के अन्तः कोणों के योग की 
खोज और जाँच कर सकें गे|
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कार्य 4: एक चतुर्भुज बनाएं और उसका एक िवकर्ण खींचें। िबना मापे, क्या आप बता सकते हैं िक इस चतुर्भुज के अंतः कोणों 
का योग िकतना होगा? अपने कारण बताएं।

अितिरक्त कार्य 1: क्या आप समझते हैं िक यह गुणधर्म (आंतिरक कोणों का योग) सभी समानान्तर चतुर्भुजों में पाया जाएगा? 
क्यों अथवा क्यों नहीं?

पाठ 2.3: प्रमाण की आवश्यकता

गतिविधि  1– प्रमाण की आवश्यकता 

इस गतिविधि  पर पहले व्यक्तिगत रूप से काम करें और िफर अपने समूह के साथ इस पर चर्चा करें।

कार्य 1: एक वृत्त पर 2 अलग-अलग िबन्दु बनाएं, और उन्हें एक रखेा खींचकर िमलाएं। देखें िक इससे वृत्त िकतने क्षेत्रों में 
िवभािजत हो जाता ह।ै

•	 वृत्त पर िबन्दुओ ंकी संख्या : _____                             
•	 वृत्त के भीतर बने पृथक क्षेत्रों की संख्या : _____
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कार्य 2: अब एक और वृत्त बनाएं। इस पर 3 अलग-अलग िबन्दु बनाएं। इन िबन्दुओ ंके सभी संभव जोड़ों को िमलाएं। वृत्त िकतने 
पृथक क्षेत्रों में िवभािजत हो जाता ह?ै

•	 वृत्त पर िबन्दुओ ंकी संख्या : _____
•	 वृत्त के भीतर बने पृथक क्षेत्रों की संख्या : _____

कार्य 3: एक वृत्त पर 4 अलग-अलग िबन्दु बनाएं, इन िबन्दुओ ंके सभी संभव जोड़े मिलाएं। देखें िक वृत्त िकतने क्षेत्रों में िवभािजत 
हो जाता ह।ै दूसर ेवृत्त में 5 अलग-अलग िबन्दुओ ंके साथ यही प्रक्िरया दोहराएं।

वृत्त पर चार बिन्दु होने पर
•	वृत्त पर बिन्दुओ ंकी संख्या : _____ 
•	वृत्त के भीतर बने क्षेत्रों की संख्या : _____                          

वृत्त पर पाँच बिन्दु होने पर 
•	वृत्त पर बिन्दुओ ंकी संख्या : _____
•	वृत्त के भीतर बने क्षेत्रों की संख्या : _____                       

कार्य 4: अब कार्य 1-3 तक के अपने अवलोकनों को नीचे दी गई तािलका में दर्ज करें।

वृत्त पर िबन्दुओ ंकी 
संख्या

वृत्त के  भीतर बने क्षेत्रों 
की संख्या 
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कार्य 5: आप िबन्दुओ ंकी संख्या और निर्मि त होने वाले क्षेत्रों की बीच क्या व्यवस्था (पैटर्न) देखते हैं? उसे िलखें। (आप इसे, वृत्त 
पर बनाए गए िबन्दुओ ंकी संख्या और वृत्त के भीतर बने पृथक क्षेत्रों की संख्या के बीच के संबंध से जुड़े ‘िनयम’ के रूप में भी िलख 
सकते हैं)

कार्य 6: क्या आपको लगता ह ैिक वृत्त पर िकतने भी िबन्दु बनाए जाने पर भी आपका ‘िनयम’ सही िसद्ध होगा? क्यों अथवा क्यों 
नहीं?

कार्य 7: अपने ‘िनयम’ की जाँच करने के िलए : 

i) वृत्त पर 1 िबन्दु लें 
वृत्त के भीतर पृथक क्षेत्रों की संख्या :
ii) वृत्त पर 6 िबन्दु लें 
वृत्त के भीतर पृथक क्षेत्रों की संख्या :

कार्य 8: क्या आपका िनयम सही िसद्ध हुआ? इस आधार पर, क्या आप कार्य 6 में िदए गए अपने जवाब को बदलना चाहेंगे? 
यिद हाँ, तो नया जवाब यहाँ िलखें।

आपके िहसाब से िकसी अनुमान को गलत िसद्ध करने के िलए िकतने उदाहरण ‘पर्याप्त’ होते हैं?
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पाठ 2.4: प्रमाण का लेखन

गतिविधि 1– चतुर्भुजों के  मध्य िबन्दुओ ंके  िनष्कर्ष को सही िसद्ध करना 

कार्य 1: इस िचत्र में, चतुर्भुज ABCD के मध्य िबन्दुओ ंको िमलाने से PQRS बनता ह।ै इस बात को िसद्ध करें िक PQRS एक 
समानान्तर चतुर्भुज ह।ै

(संकेत: मध्य िबन्दु प्रमेय के िनष्कर्ष – िकसी त्रिभुज की दो भुजाओ ंके मध्य िबन्दुओ ंको िमलाने वाली रखेा, तीसरी भुजा के 
समानान्तर और उसकी आधी होती ह ै– का उपयोग करें।)

पाठ 2.5: कथनों को सही और गलत िसद्ध करना

गतिविधि  1– सही और गलत कथन 

अपने समूह में इन कथनों पर चर्चा करके उत्तर िनकालें और िफर अपने उत्तर को कक्षा के समक्ष प्रस्तुत करें। उत्तर िनकालने के िलए 
दी गई जगह का उपयोग करें।
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सही गलत

कार्य 1: प्रत्येक कथन की जाँच करें और बताएं िक वह सही ह ैया गलत। प्रत्येक मामले में, अपने उत्तर के कारणों को सामने लाएं। 
आप अपने उत्तर को आधार देने के िलए दी गई जगह में िलख सकते हैं, तथा रखेािचत्र, तािलकाएं इत्यािद बना सकते हैं। 

1.	अगर आप िकसी पूर्ण संख्या को दोगुना करें तो आपको एक सम संख्या िमलेगी। 

सही गलत

2. अगर आप 2 िवषम संख्याओ ंको जोड़ें तो आपको एक सम संख्या िमलेगी। 

सही गलत

3. अगर आप िकसी पूर्ण संख्या में 1 जोड़ते हैं तो आपको ऐसी संख्या िमलेगी जो 1,000,000,000,000,000,000,000 से कम 
होगी। 
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सही गलत

5. अगर िकसी समानान्तर चतुर्भुज की संलग्न भुजाओ ंका एक जोड़ा समान ह ैतो वह समानान्तर चतुर्भुज एक आयत होगा 

सही गलत

4. अगर िकसी समानान्तर चतुर्भुज की संलग्न भुजाओ ंका एक जोड़ा समान ह ैतो वह समानान्तर चतुर्भुज एक आयत होगा 

सही गलत

6. अगर िकसी समानान्तर चतुर्भुज में कम से कम एक समकोण ह,ै तो वह समानान्तर चतुर्भुज एक आयत होगा। 
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सही गलत

8. अगर िकसी चतुर्भुज में आमने सामने की भुजाओ ंका एक जोड़ा समान भी ह ैऔर समानान्तर भी, तो वह चतुर्भुज समानान्तर 
चतुर्भुज होगा।

सही गलत

7. अगर िकसी चतुर्भुज में आमने सामने की भुजाओ ंका एक जोड़ा समान ह,ै तो वह चतुर्भुज, समानान्तर चतुर्भुज होगा।  
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